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MATEMATICAS II

0O exame consta de 8 preguntas de 2 puntos, das que pode responder un MAXIMO DE 5,
combinadas como queira. Se responde mais preguntas das permitidas, sé6 seran corrixidas as 5
primeiras respondidas.

1. NGmeros e Alxebra
Despexe X da ecuacion matricial AB(X — 1) = C, onde I é a matriz identidade (asuma que o produto AB ten
inversa). Logo, calcule X se

1 2 3 1 2 0 2 204
A=(0 1 0], B={0 1 0 e c={0 0 1|
0 0 1 1 0 2 010

2. Numeros e Alxebra

x + (m=-3)y + mz = 1,
Discuta, segundo os valores do parametro m, o sistema m-3)y + Mm?*-m)z = 1,
x + m?z = 0.

3. Analise
XCOoS X

sinx
b) Debuxe a grafica dunha funcién f continua e non negativa no intervalo [0,3] tal que: f(0) =0, f(3) =0,
f" > 0 nointervalo (0,1), f"" < 0 nointervalo (2,3) e f é constante no intervalo (1,2).

a) Calcule os limites lir% e lir(r)1+ xInx, onde In x é o logaritmo neperiano de x.
x— x—

4. Anadlise
Obtefia a funcion f, sabendo que f"(x) = 2x — e™™ e que a ecuacion da recta tanxente 4 grafica de f no
punto de abscisax =0éy =3x — 1.

5. Xeometria
a) Obtefia a ecuacidon implicita ou xeral do plano m que pasa polo punto P(1,—1,0) e é perpendicular a recta

x=1+4+4,
rqyy=-1, A€eR.
z=20,
x =2,
b) Calcule os dous puntos da rectar:1y = A, 4 € R, cuxa distancia ao planom:x — 1 = 0 é igual a 2.
z =4,

6. Xeometria
a) Ache os valores de k e de m que fan que os puntos A(k, 3,m), B(2,0,2) e C(k, 2,0) estean alifiados.
Xl _yHl_zo2 o xd2_ yi3 ozl

b) Estude a posicion relativa das rectas r: o =y S esi > - Se se cortan, calcule o punto

de corte.

7. Estatistica e Probabilidade
a)Se P(AuUB) = % e P(B) = i , calcule P(A) sabendo que A e B son sucesos incompatibles. Canto valeria
P(A) se supuxésemos que A e B son, en lugar de incompatibles, independentes?
b) Nunha certa cidade, 0 21% das persoas len ciencia ficcién, o 63% len novela negra, e 0 17% len tanto
ciencia ficcion como novela negra. Se se elixe ao azar unha persoa desa cidade, calcule:

e A probabilidade de que lea novela negra sabendo que le ciencia ficcion.

e A probabilidade de que non lea nin ciencia ficcién nin novela negra.
8. Estatistica e Probabilidade
a) Calcule o valor de P(—2 < X < 7) se X segue unha distribucién normal de media 1 e desviacidn tipica 3.
b) Calcule o valor de a que faique P(u —a < X < u + a) = 0.8064 se X segue unha distribucion normal de
media ¢ e desviacion tipica 4.
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MATEMATICAS II

El examen consta de 8 preguntas de 2 puntos, de las que puede responder un MAXIMO DE 5,
combinadas como quiera. Si responde mas preguntas de las permitidas, solo seran corregidas las 5
primeras respondidas.

1. Numeros y Algebra
Despeje X de la ecuacion matricial AB(X —I) = C, donde [ es la matriz identidad (asuma que el producto
AB tiene inversa). Luego, calcule X si

1 2 3 1 2 0 2 dngt
A=(0 1 0], B={0 1 0 y C={0 0 1|
0 0 1 1 0 2 010

2. NUimeros y Algebra

x + (m-3)y + mz = 1,
Discuta, segun los valores del parametro m, el sistema m=3)y + (m*-m)z = 1,
x + m?z = 0.

3. Analisis
XCOosXx

sinx
b) Dibuje la grafica de una funcion f continua y no negativa en el intervalo [0,3] tal que: f(0) =0, f(3) =0,
f'" > 0enelintervalo (0,1), f"' < 0 enelintervalo (2,3) y f es constante en el intervalo (1,2).

a) Calcule los limites lirr(l) y lim xInx, donde Inx es el logaritmo neperiano de x.
x— x—0

4. Andlisis
Obtenga la funcién f, sabiendo que "' (x) = 2x — e * y que la ecuacién de la recta tangente a la gréfica de
f en el punto de abscisax = 0esy = 3x — 1.

5. Geometria
a) Obtenga la ecuacién implicita o general del plano m que pasa por el punto P(1,—1,0) y es perpendicular a

x=1+24,
larectar:yy =—1, A€R.
z =0,
X =4,
b) Calcule los dos puntos de larectar:{y = 4, 1 € R, cuya distancia al planom: x — 1 = 0 es igual a 2.
z =4,

6. Geometria
a) Halle los valores de k y de m que hacen que los puntos A(k, 3,m), B(2,0,2) y C(k, 2,0) estén alineados.
. . s . x—1 y+1 z—2 x+2 y+3 z+1 .
b) Estudie la posicién relativa de las rectas === e R e Si se cortan, calcule el
punto de corte.

7. Estadistica y Probabilidad
a)SiP(AUuB) = gy P(B) = %, calcule P(A) sabiendo que A y B son sucesos incompatibles. ¢ Cudnto valdria
P(A) si supusiéramos que A y B son, en lugar de incompatibles, independientes?
b) En una cierta ciudad, el 21% de las personas leen ciencia ficcion, el 63% leen novela negra, y el 17% leen
tanto ciencia ficcidn como novela negra. Si se elige al azar una persona de esa ciudad, calcule:

e Laprobabilidad de que lea novela negra sabiendo que lee ciencia ficcion.

e La probabilidad de que no lea ni ciencia ficcidn ni novela negra.

8. Estadistica y Probabilidad

a) Calcule el valor de P(—2 < X < 7) si X sigue una distribucion normal de media 1 y desviacion tipica 3.

b) Calcule el valor de @ que hace que P(t —a < X < u+ a) = 0.8064 si X sigue una distribucion normal de
media ¢ y desviacion tipica 4.
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S6 puntiian cinco das oito preguntas.
1. Nimeros e Alxebra (2 puntos): 0. 75 por despexar X, 0.5 por calcular (AB)™", ¢ 0.75 por

calcular X.

2. Numeros e Alxebra (2 puntos): 0.5 polo estudo do rango da matriz de coeficientes, 0.5

polo estudo do rango da matriz ampliada, 1 = 0.25 X 4 polas catro conclusions.

3. Analise (2 puntos)

a) 1 punto: 0.5 por cada un dos dous limites.

b) 1 punto: 0.25 por establecer relacions entre os datos e o debuxo pedido e 0.75 polo

debuxo.

4, Analise (2 puntos): 1 = 0.5 + 0.5 polas duas integrais, 0.5 por ter en conta que f(0) = —1

e f'(0) = 3, 0.5 pola determinacion da funcion.

5. Xeometria (2 puntos)

a) 1 punto: 0.5 polos elementos que determinan o plano, 0.5 pola ecuacion pedida.

b) 1 punto: 0. 25 por cofiecer a férmula da distancia, 0.75 polos dous puntos pedidos.

6. Xeometria (2 puntos)

a) 1 punto: 0.25 pola formulacion do problema, 0.75 pola determinacion de k e de m.

b) 1 punto: 0.5 pola posicion relativa, 0.5 polo punto de corte.

623 769 002
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7. Estatistica e Probabilidade (2 puntos)

a) 1 punto: 0.5 por cada un dos dous casos.

b) 1 punto: 0.5 por cada unha das dias probabilidades pedidas.

8. Estatistica e Probabilidade (2 puntos)
a) 1 punto: 0.25 pola tipificacion, 0.25 por chegar a P(Z <2) —P(Z < —1) ¢ 0.5 por

chegar a solucion.

b) 1 punto: 0.25 pola tipificacion, 0.25 por chegar a P(Z < a/4) — P(Z < —a/4) =
0.8064, 0.25 por chegara P(Z < a/4) = 0.9032 ¢ 0.25 pola obtencion do valor de a.

Las mates se dominan con practica. Examenes resueltos paso a
v paso.
selectividad.academy - 623 769 002
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MATEMATICAS II

O exame consta de 8 preguntas de 2 puntos, das que pode responder un MAXIMO DE 5, combinadas como
queira. Se responde mais preguntas das permitidas, s6 seran corrixidas as 5 primeiras respondidas.

1. NGmeros e Alxebra:
Despexe X da ecuacién matricial AB(X —I) = C, onde I é a matriz identidade (asuma que o produto AB ten
inversa). Logo, calcule X se

1 2 3 1 2 0 2 2 4
A= (0 1 0), B = (0 1 0) e C= (0 0 1).
0 0 1 1 0 2 01 0

2. Numeros e Alxebra:

x + (m-=3)y + mz = 1,
Discuta, segundo os valores do parametro m, o sistema m=3)y + (m*-m)z = 1,
x + m?z = 0.

3. Analise:

a) Calcule os limites lim =% e lim xInx, onde Inx é o logaritmo neperiano de x.
x—0 sinx x—-0t

b) Debuxe a grafica dunha funcidn f continua e non negativa no intervalo [0,3] tal que: f(0) =0, f(3) =0,
f'" > 0nointervalo (0,1), f" < 0 nointervalo (2,3) e f é constante no intervalo (1,2).

4. Analise:
Obtefia a funcion f, sabendo que f"(x) = 2x — e™ e que a ecuacién da recta tanxente & grafica de f no
punto de abscisax =0éy = 3x — 1.

5. Xeometria:
a) Obtefia a ecuacion implicita ou xeral do plano  que pasa polo punto P(1,—1,0) e é perpendicular & recta

x=1+1,
rijy=-1, A1€R.
z=0,
x = A,
b) Calcule os dous puntos da rectar:yy = 4, 4 € R, cuxa distancia ao planom: x — 1 = 0 é igual a 2.
z=24,

6. Xeometria:
a) Ache os valores de k e de m que fan que os puntos A(k, 3, m), B(2,0,2) e C(k, 2,0) estean alifiados.
=i y+1  z-2 x+2 y+3 z+1

s . X
b) Estude a posicidn relativa das rectas r: ol T L arm b Se se cortan, calcule o punto

de corte.

7. Estatistica e Probabilidade:
a)Se P(AUB) = % e P(B) = i, calcule P(A) sabendo que A e B son sucesos incompatibles. Canto valeria
P(A) se supuxésemos que A e B son, en lugar de incompatibles, independentes?
b) Nunha certa cidade, o 21% das persoas len ciencia ficcién, o 63% len novela negra, e o 17% len tanto
ciencia ficcion como novela negra. Se se elixe ao azar unha persoa desa cidade, calcule:

e A probabilidade de que lea novela negra sabendo que le ciencia ficcidn.

e A probabilidade de que non lea nin ciencia ficcién nin novela negra.

8. Estatistica e Probabilidade:

a) Calcule o valor de P(—2 < X < 7) se X segue unha distribucién normal de media 1 e desviacidn tipica 3.
b) Calcule o valor de a que faique P(u —a < X < u + a) = 0.8064 se X segue unha distribucion normal de
media ¢ e desviacion tipica 4.
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MATEMATICAS II

El examen consta de 8 preguntas de 2 puntos, de las que puede responder un MAXIMO DE 5, combinadas
como quiera. Si responde mas preguntas de las permitidas, solo seran corregidas las 5 primeras
respondidas.

1. Numeros y Algebra:
Despeje X de la ecuacion matricial AB(X —I) = C, donde I es la matriz identidad (asuma que el producto
AB tiene inversa). Luego, calcule X si

1 2 3 1 2 0 2 2
:(0 1 0), B:(O 1 0) y C:(O 0 1).
0 0 1 1 0 2 0 1 0
2. Nimeros y Algebra:
x + (m-=3)y + mz = 1,
Discuta, segun los valores del pardmetro m, el sistema m-=3)y + (m?-m)z = 1,
x + m?z = 0.

3. Analisis:

A . X COSX
a) Calcule los limites lim
x—=0

y lim xInx, donde In x es el logaritmo neperiano de x.
sinx 7 x50t

b) Dibuje la grafica de una funcién f continua y no negativa en el intervalo [0,3] tal que: f(0) =0, f(3) =0,
f" > 0enelintervalo (0,1), f' < 0 enelintervalo (2,3) y f es constante en el intervalo (1,2).

4. Analisis:
Obtenga la funcién f, sabiendo que f''(x) = 2x — e
f en el punto de abscisax = 0esy = 3x — 1.

X y que la ecuacién de la recta tangente a la gréfica de

5. Geometria:
a) Obtenga la ecuacién implicita o general del plano m que pasa por el punto P(1,—1,0) y es perpendicular a

x=1+4+4,
larectar:ijy =-1, A€eR
z=0,
x =1,
b) Calcule los dos puntos de la rectar:qy = A, 1 € R, cuya distancia al planom:x — 1 = 0 es igual a 2.
z=24,

6. Geometria:

a) Halle los valores de k y de m que hacen que los puntos A(k, 3,m), B(2,0,2) y C(k, 2,0) estén alineados.

. . ) x—~1 +1 z=2 x+2 +3 z+1
b) Estudie la posicidon relativa de las rectas == yT = ysi = yT = o Si se cortan, calcule el

punto de corte.

7. Estadistica y Probabilidad:
a)SiP(AUB) = %y P(B) = %, calcule P(A) sabiendo que A y B son sucesos incompatibles. ¢ Cuanto valdria
P(A) si supusiéramos que A y B son, en lugar de incompatibles, independientes?
b) En una cierta ciudad, el 21% de las personas leen ciencia ficcion, el 63% leen novela negra, y el 17% leen
tanto ciencia ficcidn como novela negra. Si se elige al azar una persona de esa ciudad, calcule:

e |a probabilidad de que lea novela negra sabiendo que lee ciencia ficcion.

e la probabilidad de que no lea ni ciencia ficcidn ni novela negra.

8. Estadistica y Probabilidad:

a) Calcule el valor de P(—2 < X < 7) si X sigue una distribucién normal de media 1 y desviacién tipica 3.

b) Calcule el valor de a que hace que P(u —a < X < p + a) = 0.8064 si X sigue una distribucion normal de
media ¢ y desviaciodn tipica 4.
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MATEMATICAS II

ABX-N=CeX-1=(AB)CceX=1+(AB)"1C.
L 2 3 1 2 0 2 2 4
SeA=({0 1 0),B=(0 1 0]|]eC=(0 0 1)
0 0 1 1 0 2 01 0

1 2 3\/1 2 0 4 4 6
AB=(0 1 0)(0 1 0)=(0 1 0), det(AB) =8 —6 = 2.
1/2 0 -1\" 472 -8 -6 1 -4 -3
(AB)‘1=E -8 2 4 =50 2 0][= 0 1 0|
-6 0 4 -1 4 4 -1/2 2 2
1 -4 -3\/2 2 4 2 -1 0
(AB)"ic=| 0 1 0o o 1/=l0 0 1)
-1/2 2 2/\0 1 0 -1 1 0

1 0 0 2 -1 0 3 -1 0
X=I1+UB)'c=[0 1 o]+[ 0 0 1)]=(0 1 1)
0 0 1 -1 1 0 -1 1 1

Finalmente,

Guia completa en selectividad.academy/guia-selectividad
Todo sobre la selectividad
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MATEMATICAS II

2. A notacion F; indicara «fila i». Unha expresion do tipo F; + aF; (na que a € R e i é maior que j) querera
dicir que no seguinte paso vaise cambiar a fila i da matriz polo resultado da operacion F; + aF;.

1 m-3 m|1\F;—F, /1 m—3 m| 1\ Fy+F, /1 m—3 mi1\Lp
0 m—3 m?-m|1] — [0 m—-3 m?-m| 1 — 0 m—-3 m? —m|1 2_)
1 0 m?l0 0 3-m m?-ml-1 0 0 2(m*-m)lo
1 m-3 m|1
0 m—3 m?-m|1)
0 0 m?-mlo
x + (m-=-3)y + mz = 1,
Sistema triangular equivalente: (m-3)y + (m?-m)z = 1,
(m*-m)z = 0.

m —m=mm-1)=0eme{01} e m-3=0&m=3.

Discusion:

e Seme R\ {0,1, 3}, osistema é compatible determinado, xa que a sua Unica solucion é

1
z=0, =——7-1y, x=0.
y m—23
x + (m-3)y + mz = 1,
e Sem € {0,1}, temos{ (m—3)y = 1,
0 = 0.
O sistema é compatible indeterminado, xa que ten as seguintes infinitas solucidns:
1
z =2, =—, x=—m/'l], AER.
[ Y m— 3
X + 3z = 1,
e Sem = 3, temos 6z = 1,
6z = 0.
O sistema é incompatible, porque a segunda e a terceira ecuacién non se poden cumprir &

VELZ.

@® Cada examen practicado te acerca a tu objetivo Prueba gratis
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MATEMATICAS II

SOLUCION ALTERNATIVA — EXERCICIO 2:

1 m-3 m 1 m-—3 m|1
A=(0 m-3 m?*—m),A*"=(0 m—-3 m?—-m|1),rank4 <rankd* <3 vme€R.
1 0 m? 1 0 m?21 0
m-—3 _ 2 .
Como| =m-—3e | 2 |—m — m non se anulan a vez, tense que rankA =
0 m-—3 0 m“—m

2 Vm € Reque[rank4A = 2 & detA = 0].

detA=m?(m-3)+(mMm-3)m*-m)—-m(m-3)=m-3)(m?+m?2-m-—m)
=(m-3)2m?-2m) =2m(m-1)(m—-3) =0 =m e {0,1,3}

Discusion:

e Caso meR\({0,1,3}: rankA4 = rankA* = 3 = n.° de incdgnitas, polo que o sistema é
compatible determinado.

1 -3 0]1 1 -3 1
e Casom=0:rankA=2eA" =0 -3 O0[1]).Aoser|0 —3 1|=-3+3=0, tense
1 0 olo 1 0 0

querankA* =2 =rank A < 3 = n.° de incdgnitas, situacion na que o sistema é compatible
indeterminado.

1 -2 1|1 1 -2 1
e Casom=1:.rankA=2ed" = (0 -2 0 1).Ao ser(0 -2 1|=-242=0, tense
1 0 1lo0 1 0 0

querankA* =2 = rank 4 < 3 = n.° de incdgnitas, situacidon na que o sistema é compatible
indeterminado.

1 0 3|1 1 3 1
e Casom=3:rankA=2eA"=(0 0 6|1].Aoser|0 6 1|=3-6—9=-12+0,
1 0 90 1 9 0

tense que rank A* = 3 > rank A, situacién na que o sistema é incompatible.

Te ayudamos a sacar la nota que necesitas
selectividad.academy - 623 769 002
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MATEMATICAS II

3.a)

!
. xcosx L H . cosx —xsinx
lim — = lim =1,
x-0 SInx x-0 COS X

- A . ’'e .. .0
onde L'H indica o uso da regra de L'Hépital para tratar unha indeterminacién do tipo > Falando con

rigor, o que asegura a regra de L'Hopital é que o primeiro limite existe e vale 1 porque o ultimo
existe e vale 1.

Analogamente,

i NI 1
llm xInx _xl_l}(I} F = 11m —1 xllr(r)1+(—x) =0
)

onde L'H indica o uso da regra de L’H6pital para tratar unha indeterminacién do tipo %

3.b) A funcién f é convexa no intervalo (0,1) e cdncava no intervalo (2,3). Posto que ten que ser
continua e non negativa no intervalo [0,3], e ademais cumprir f(0) = f(3) = 0 e ser constante no
intervalo (1,2), a sua grafica debe seguir alglin dos seguintes patréns:

Tu puedes. Y nosotros te ayudamos a demostrarlo.

selectividad.academy
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MATEMATICAS II

Integrando f"'(x) = 2x — e obtense

ff(x)=x?+e*+(,
e, integrando esta Ultima,

3
x
fx) = 3~ e ¥+ Cix+C, (C;eC,constantes).

Posto que a tanxente & grafica de f en (0, f(0)) é y = 3x — 1, téfiense que cumprir
f(0) =y(0)=-1, f10)=y"=3.

Def(0)=—1+C,=—-1ef'(0) =1+ C; = 3 obtéfiense os valores C; = 2 e C, = 0, co cal

3
f(x) = 3 e+ 2x.

selectividad.academy 623 769 002 Prueba sin compromiso
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MATEMATICAS II

5.a) T pasa polo punto P(1,—1,0) e é normal a i, = &r(l,0,0). Logo

mx—1=0.

5.b) Se P(xy, v, 2p) em: Ax + By + Cz+ D = 0, adistanciade Pam é

|AXO + Byo + CZO + Dl

d(P,m) =
VA% + B% + (?
=",
Entdn a distancia dun punto xenéricodarectar:{y =1, A€ R,aoplanom:x —1=0¢
z = A,

d(P(A, A, 0),m) = |1 —1].

Como
[A-1l=2< 1€ {-13},

0s dous puntos buscados son
P(—1,-1,—-1) e Q(3,3,3).

selectividad.academy 623 769 002 Prueba sin compromiso
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MATEMATICAS II

6.a) Os puntos A(k,3,m), B(2,0,2) e C(k,2,0) estan alifiados se, e s0 se, E(Z —k,—3,2—m)e
A_C)(O, —1, —m) son proporcionais.

, -3 2—m , . TR
De2 —k =0dedlUcesequek =2,¢e de—1 = —mdeducese que 3m = m — 2, é dicir, m = —1.
- . x—-1 +1 Z—2 x+2 +3 zZ+1
6.b) Posicidn relativa das rectas r:T = yT = Te S:T = yT =

e Como c?,,(Z,S,Z) e 35(3,2,3) non son proporcionais (2#%), non son nin paralelas nin

coincidentes, polo que ou ben se cortan, ou ben se cruzan.

e [P(1,-12) €T, Q(—2,—-3,—1) €s] = PQ(-3,—2,-3).

-3 —Zz =i
2 3 2 | = 0 (daas columnas iguais) = Hf, Jr e &S son coplanarios
3 2 6

= r e s cortanse.

e Punto de corte:

x=1+2/1, x=—2+3u‘
7’?{3’:—14‘3& AER; S:{y=—3+2,u, u€ER.

{1+2/’l=—2+3u}@{2/1—3#:—3}@{4/1—6;4:—6

~1+31=-3+2uf ~ 381 —2u=-2 9/1_6M=_6}:>5/1=04:>A:0,

Logo o punto de corte é

R(1+2-0,—-1+3-02+2-0) = R(1,—-1,2).
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MATEMATICAS II

7.
7.a)
e Se A e B sonincompatibles, P(AN B) = 0.
P(AUB)=P(A)+P(B)—P(ANB) ! P(A)+1 P(A) L —4_3 1
= - S -—= - =-——= =—
3 4 3 4 12 12
= 0.083.
e Se Ae B sonindependentes, P(ANB) = P(A)P(B) = %P(A).
1 1 1 3 1
P(AuB)=P(A)+P(B)—-P(ANB) & 3= P(4) +Z - ZP(A) o ZP(A) =0
P(A) = 4 > 0.1
s =—-—==—=0.1.
312 9
7.b) CF = “ler ciencia ficcion”, NN = “ler novela negra”.

P(CF) =021, P(NN)=0.63, P(CFNNN)=0.17.

P(NNNCF) 0.17
P(NN|CF) = = 0.8095.

P(CFNNN) = P(CFUNN) = 1 — P(CF U NN).

P(CF UNN) = P(CF) + P(NN) — P(CFNNN) = 0.21 + 0.63 — 0.17 = 0.67.

P(CFNNN) =1 - 0.67 = 0.33.
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MATEMATICAS II
SOLUCION ALTERNATIVA — EXERCICIO 7.b):
Vese na taboa de continxencia
CF | CF | Totais

NN |17 |46 63
NN 4 |33 37
Totais | 21 | 46 | 100

que

17
P(NN|CF) = o = 0.8095

P(CF N NN) = 0.33.
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MATEMATICAS II

8.a)
X—-1
X > N(13)=Z=—5—> N1

P(-2<X<7)=P(-1<Z<2)=P(Z<2)-PZ<-1)=P(Z<2)-{1-P(Z<1)}
=P(Z<2)+P(Z<1)—1~09772+0.8413 -1 = 0.8185.

8.b)
X->N(y,4):z—¥_>1v(o1)
08064=P(u—a<X<u+a)=P —%SZS%)=P(ZS—)—P(ZS——)
=P(Z£%)—{1—P(ZS%)}=2P(Z£%)—1.
Logo

2P (z < E) = 1.8064 < P (z < ) = 0.9032,
4
congue, segundo a taboa,

~13< a=>5.2.

B R
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MATEMATICAS II

O exame consta de 8 preguntas de 2 puntos, das que pode responder un MAXIMO DE 5,
combinadas como queira. Se responde mais preguntas das permitidas, s6 seran corrixidas as 5
primeiras respondidas.

1. Numeros e Alxebra
a) Obtefia a matriz antisimétrica A de orde 2 X 2 tal que a;, = 1. Logo, calcule a sUa inversa no caso de que
exista. Nota: a;; € o elemento que esta na fila { e na columna j de A.

0 b
b) Sexa A = ( 01 (1)) Se B = (1 blz), ache os valores de b;, e de b,, sabendo que B non ten inversa e
- 22

que det(A™1B + 4) = —1.

2. Numeros e Alxebra
m+x + my + z = 0,
Discuta, segundo os valores do parametro m, o sistema y + (m-—2)z
m+x + my + (m-—1)z

(I
|1
W 3

3. Anilise
a) Obtefia as coordenadas dos vértices do tridngulo rectdngulo cuxa hipotenusa é tanxente a grafica de
f(x) = x? no punto de abscisa x = 2 e que, ademais, ten un cateto de lonxitude 2 situado sobre o eixe X.

Debuxe a grafica de f, a recta tanxente e o tridngulo.
1 se x<1

' sexa derivable.

b) Ache os valores de a e b que fan que a funcion f(x) = {axz thx se x>1

4. Analise
Calcule as seguintes integrais:

a) [2xVx2 +1dx. b)[(sinx)sin(cosx)dx. ¢ [x?sinx dx. d) f—(x_l)l(x—z) dx.

5. Xeometria

- . 7% i . x+1 y+2 z+3
a) Obtefa a ecuacién implicita ou xeral do plano m que contén a recta = = - epasa polo punto

2
P(0,1,0).
b) Calcule o punto simétrico de P(11, —14,13) con respecto ao planom:3x — 8y + 7z + 8 = 0.

6. Xeometria

e ; 1 -1 55
Estude a posicion relativa da recta r:% = yT =§ e o plano m:ax +4y + 3az + 2 = 0 en funcidén dos

parametros k e a. Logo, se é posible, diga cando r é perpendicular a i.

7. Estatistica e Probabilidade

a) Nunha famosa biblioteca, o 70% dos libros son novelas, o 40% son clasicos anteriores ao século XIX e o
60% dos cldsicos son novelas. Se se elixe nesa biblioteca un libro ao azar, calcule a probabilidade de que non
sexa unha novela, pero si un clasico, e a probabilidade de que sexa un clasico sabendo que é unha novela.

b) Nun certo pais, 0 80% dos delitos contra a propiedade quedan sen resolver. Se nunha localidade dese pais
se cometeron 3 deses delitos, calcule a probabilidade de que se resolva polo menos 1.

8. Estatistica e Probabilidade

a) Faise un exame tipo test con 60 preguntas e 4 opcions por pregunta, das que sé unha é correcta. Calcule a
probabilidade de acertar polo menos 16 preguntas se se responden as 60 ao azar.

b) Se X segue unha distribucién normal de media 25 e desviacidn tipica 2, calcule P(X < 24). Logo, calcule o
valordea > Otalque P(25 —a < X < 25+ a) = 0.2128.
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MATEMATICAS II

El examen consta de 8 preguntas de 2 puntos, de las que puede responder un MAXIMO DE 5,
combinadas como quiera. Si responde mas preguntas de las permitidas, solo seran corregidas las 5
primeras respondidas.

1. Nimeros y Algebra

a) Obtenga la matriz antisimétrica A de orden 2 X 2 tal que a5, = 1. Luego, calcule su inversa en caso de que

exista. Nota: a;; es el elemento que esta en la fila i y en la columna j de A.

b) Sea A = ( 01 é) SiB = ((1) 212), halle los valores de by, y de by, sabiendo que B no tiene inversay
— 22

que det(A™1B + 4) = —1.

2. Nimeros y Algebra

(m+1x + my + 7 = 0,
Discuta, segun los valores del parametro m, el sistema y + (m—2)z = -2,
m+1)x + my + (m—1)z = -=3.

3. Analisis
a) Obtenga las coordenadas de los vértices del triangulo rectangulo cuya hipotenusa es tangente a la grafica
de f(x) = x? en el punto de abscisa x = 2 y que, ademds, tiene un cateto de longitud 2 situado sobre el eje
X. Dibuje la grafica de f, la recta tangente y el tridangulo.

1 si x <

1 .
’ sea derivable.

b) Halle los valores de a y b que hacen que la funcién f(x) = {axz ChE si xS

4. Analisis
Calcule las siguientes integrales:

a) [2xVx2 +1dx. b)[(sinx)sin(cosx)dx. ¢ [x?sinx dx. d) f—(x_l)l(x—z) dx.

5. Geometria

o7 @ 3 s i x+1 y+2 z+3
a) Obtenga la ecuaciéon implicita o general del plano m que contiene a la recta r: == = = ¥ pasa por

2
el punto P(0,1,0).
b) Calcule el punto simétrico de P(11, —14,13) con respecto al plano: 3x — 8y + 7z + 8 = 0.

6. Geometria

: _— : 1 -1 o
Estudie la posicion relativa de la recta r:% = yT = g y el plano m:ax + 4y + 3az + 2 = 0 en funcion de

los parametros k y a. Luego, si es posible, diga cuando r es perpendicular a 7.

7. Estadistica y Probabilidad

a) En una famosa biblioteca, el 70% de los libros son novelas, el 40% son cldsicos anteriores al siglo XIX y el
60% de los cldsicos son novelas. Si se elige en esa biblioteca un libro al azar, calcule la probabilidad de que
no sea una novela, pero si un cldsico, y la probabilidad de que sea un clasico sabiendo que es una novela.

b) En un cierto pais, el 80% de los delitos contra la propiedad quedan sin resolver. Si en una localidad de ese
pais se cometieron 3 de esos delitos, calcule la probabilidad de que se resuelva por lo menos 1.

8. Estadistica y Probabilidad

a) Se hace un examen tipo test con 60 preguntas y 4 opciones por pregunta, de las que solo una es correcta.
Calcule la probabilidad de acertar por lo menos 16 preguntas si se responden las 60 al azar.

b) Si X sigue una distribucién normal de media 25 y desviacion tipica 2, calcule P(X < 24). Luego, calcule el
valordea > Otalque P(25 —a < X < 25+ a) = 0.2128.
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ABAU 2022
CONVOCATORIA EXTRAORDINARIA

CRITERIOS DE AVALIACION

MATEMATICAS I
(Céd. 20)

S6 puntian cinco das oito preguntas.

As puntuacions parciais que seguen estan ligadas a un determinado xeito de resolver os exercicios,
pero, nalglns casos, pode haber outras formas correctas de solucionalos.

1. Numeros e Alxebra (2 puntos):
a) 0.75 puntos: 0.25 por determinar a matriz 4, 0.5 por calcular a sta inversa.
b) 1.25 puntos: 0.25 por deducir que b;, = 0 a partir da singularidade de B, 0.5 por
calcular A™*B + A ¢ 0.5 por deducir da igualdade det(A™'B + A) = —1 que b,, = 2.

2. Numeros e Alxebra (2 puntos): 0.5 pola resolucion da ecuacion det A = 0 (onde A é a matriz
de coeficientes), 0. 75 polo estudo dos rangos da matriz de coeficientes e da matriz ampliada,

0.75 = 0.25 X 3 polas conclusions (tres casos).

3. Analise (2 puntos)
a) 1 punto: 0.25 pola ecuacion da recta tanxente, 0. 5 polo debuxo, 0.25 por especificar as
coordenadas dos vértices.

b) 1 punto: 0.5 pola condicioén de continuidade, 0.5 pola determinacion de a e b.

4. Analise (2 puntos):
a) 0.5 puntos. b) 0.5 puntos. ¢) 0.5 puntos. d) 0.5 puntos: 0.25 pola expresion
en suma de fraccions simples, 0.25

polo célculo final.

Prueba sin compromiso
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5. Xeometria (2 puntos)
a) 1 punto: 0.5 por especificar os elementos que determinan o plano e 0.5 pola ecuacion.
b) 1 punto: 0.25 pola recta perpendicular, 0.25 polo punto de corte, 0.5 polo punto

simeétrico.

6. Xeometria (2 puntos): 0.25 por chegar & condicion 5a + 2k =0, 1.5 = 0.5 X 3 por

distinguir os tres casos posibles e 0.25 por deducir a condicion de perpendicularidade.

7. [Estatistica e Probabilidade (2 puntos)
a) 1 punto: 0.5 por cada unha das duas probabilidades que se piden.
b) 1 punto: 0. 25 por identificar a distribucion binomial e 0. 75 polo calculo da probabilidade

pedida.

8. [Estatistica e Probabilidade (2 puntos)
a) 1 punto: 0.5 por chegara P(X > 16) = P()? > 15.5), con X normal, 0.25 por chegar a

P(Z = 0.15) ¢ 0.25 polo resultado.
b) 1 punto: 0. 25 por calcular P(X < 24), 0.5 por chegara P (Z < %) = 0.6064 ¢ 0.25 pola

obtencion de «a.
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2022

MATEMATICAS II

O exame consta de 8 preguntas de 2 puntos, das que pode responder un MAXIMO DE 5, combinadas como
queira. Se responde mais preguntas das permitidas, s6 seran corrixidas as 5 primeiras respondidas.

1. Nuimeros e Alxebra:
a) Obtefia a matriz antisimétrica A de orde 2 X 2 tal que a;, = 1. Logo, calcule a sua inversa no caso de que
exista. Nota: a;; € o elemento que estd na fila i e na columna j de A.

0 b
b) Sexa A = ( 01 (1)) Se B = (1 blz), ache os valores de by, e de b, sabendo que B non ten inversa e
= 22

que det(A™'B + A) = —

2. Numeros e Alxebra:
m+x + my + z = 0,
Discuta, segundo os valores do parametro m, o sistema y + (m—2)z
m+Dx + my + (m-—1)z

[
(I
W

3. Andlise:
a) Obtefia as coordenadas dos vértices do triangulo rectangulo cuxa hipotenusa é tanxente a grafica de
f(x) = x? no punto de abscisa x = 2 e que, ademais, ten un cateto de lonxitude 2 situado sobre o eixe X.

Debuxar a grafica de f, a recta tanxente e o tridngulo.
1 se x<

1 .
’ sexa derivable.

b) Ache os valores de a e b que fan que a funcién f(x) = { 2 p > 1
ax X se x

4. Anilise:
Calcule as seguintes integrais:

a) [2xVxZ+1dx. b)[(sinx)sin(cosx)dx. ¢ [x?sinx dx. d) Im dx

5. Xeometria:

~ o - E . g x+1 y+2 z+3
a) Obtena a ecuacién implicita ou xeral do plano © que contén a recta T ==, =-epasa polo punto

2
P(0,1,0).
b) Calcule o punto simétrico de P(11,—14,13) con respecto ao planom:3x — 8y + 7z + 8 = 0.

6. Xeometria:

. . +1 -1 .
Estude a posicion relativa da recta r:xT = yT zg e o plano m:ax + 4y + 3az + 2 = 0 en funcidén dos

parametros k e a. Logo, se é posible, diga cando r é perpendicular a 7.

7. Estatistica e Probabilidade:

a) Nunha famosa biblioteca, o 70% dos libros son novelas, o 40% son clasicos anteriores ao século XIX e o
60% dos cldsicos son novelas. Se se elixe nesa biblioteca un libro ao azar, calcule a probabilidade de que non
sexa unha novela, pero si un clasico, e a probabilidade de que sexa un clasico sabendo que é unha novela.

b) Nun certo pais, o 80% dos delitos contra a propiedade quedan sen resolver. Se nunha localidade dese pais
se cometeron 3 deses delitos, calcule a probabilidade de que se resolva polo menos 1.

8. Estatistica e Probabilidade:

a) Faise un exame tipo test con 60 preguntas e 4 opciéns por pregunta, das que s6 unha é correcta. Calcule a
probabilidade de acertar polo menos 16 preguntas se se responden as 60 ao azar.

b) Se X segue unha distribucién normal de media 25 e desviacidn tipica 2, calcule P(X < 24). Logo, calcule o
valordea > Otalque P(25—a < X < 25+ a) = 0.2128.
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MATEMATICAS II

El examen consta de 8 preguntas de 2 puntos, de las que puede responder un MAXIMO DE 5, combinadas
como quiera. Si responde mas preguntas de las permitidas, solo seran corregidas las 5 primeras
respondidas.

1. Numeros y Algebra:

a) Obtenga la matriz antisimétrica A de orden 2 X 2 tal que a;, = 1. Luego, calcule su inversa en caso de que

exista. Nota: a;; es el elemento que estd en la fila i y en la columna j de A.

b) Sea A = ( 0 1). SiB = (0 b1z ) halle los valores de by, y de b, sabiendo que B no tiene inversay
-1 0 1 by,

que det(A™'B + A) = —1.

2. Numeros y Algebra:

m+1x + my + z = 0,
Discuta, segun los valores del parametro m, el sistema y + (m—-2)z = -2,
m+1)x + my + (m—-1)z = -=3.

3. Analisis:
a) Obtenga las coordenadas de los vértices del triangulo rectangulo cuya hipotenusa es tangente a la grafica
de f(x) = x? en el punto de abscisa x = 2 vy que, ademds, tiene un cateto de longitud 2 situado sobre el eje
X. Dibujar la grafica de f, la recta tangente y el triangulo.

1 si x <

1
— "’ sea derivable.
ax® + bx si 1

b) Halle los valores de a y b que hacen que la funcién f(x) = {

4. Analisis:
Calcule las siguientes integrales:

a) [2xVx2 +1dx. b)[(sinx)sin(cosx)dx. ¢ [x?sinx dx. d) f—(x—1)1(x—2) dx

5. Geometria:

Y. A e : x+1 +2 zZ+3
a) Obtenga la ecuacion implicita o general del plano m que contiene a la recta ri—-= A — Y pasa por

2
el punto P(0,1,0).
b) Calcule el punto simétrico de P(11,—14,13) con respecto al planom:3x — 8y + 72+ 8 = 0.

6. Geometria:

. . . 1 -1 L
Estudie la posicion relativa de la recta r:% = yT = g y el plano m: ax + 4y + 3az + 2 = 0 en funcidn de

los parametros k y a. Luego, si es posible, diga cuando r es perpendicular a 7.

7. Estadistica y Probabilidad:

a) En una famosa biblioteca, el 70% de los libros son novelas, el 40% son cladsicos anteriores al siglo XIX y el
60% de los clasicos son novelas. Si se elige en esa biblioteca un libro al azar, calcule la probabilidad de que
no sea una novela, pero si un cldsico, y la probabilidad de que sea un clasico sabiendo que es una novela.

b) En un cierto pais, el 80% de los delitos contra la propiedad quedan sin resolver. Si en una localidad de ese
pais se cometieron 3 de esos delitos, calcule la probabilidad de que se resuelva por lo menos 1.

8. Estadistica y Probabilidad:
a) Se hace un examen tipo test con 60 preguntas y 4 opciones por pregunta, de las que solo una es correcta.
Calcule la probabilidad de acertar por lo menos 16 preguntas si se responden las 60 al azar.

b) Si X sigue una distribucién normal de media 25 y desviacion tipica 2, calcule P(X < 24). Luego, calcule el
valordea > Otalque P(25 —a < X < 25+ «) = 0.2128.
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MATEMATICAS II
1.
la)4 = (_(1) (1)) é a matriz pedida. Posto que det4 = 1,

S S

0 b
1.b) A= ( 0 1), B = ( 12). Como B non ten inversa, debe ser det B = —b,, = 0, de onde

-1 0 1 by
by> = 0. Logo
0 0
B= (1 bzz)'
e A1B = ((1) (1 bzz) —1 —bzz)
e A'B +A=( é 222)4-( (1) é) (_1 1—0b22)_
Agora de

det(A_lB +A) =1- b22 = —1,

deducese que by, = 2.
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MATEMATICAS II

m+1 m 1] N[ —-F,/m+1 m 1| 0
0 1 m-—2|-2 — 0 1 m-2|-2]|.
m+1 m m-—11-3 0 0 m-21-3

Sistema triangular equivalente:

(m+Dx + my + 7 = 0,
y + (m—-2)z = =2,
(m—-2)z = -3

Discusion:

-

e Se me R\ {—1,2}, entdon o sistema é compatible determinado, xa que a sta Unica

solucion é
—3 -my—z
sz, y=~2—(m~2)z, x=m—+1.
e Sem = —1,temos
-y + z = 0,
y — 3z = =2,
- 3z = =3
e, polo tanto, o sistema é compatible indeterminado, xa que ten as seguintes infinitas
solucidns:
[%=24, y=1, z = 1], A €ER.
e Sem = 2, o sistema é incompatible, porque a terceira ecuacién queda 0 = —3.
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MATEMATICAS II

SOLUCION ALTERNATIVA:

m+1 m 1 m+1 m 1] O
A= 0 1 m—2)A = 0 1 m-—2(-2],rank4A <rankA* <3 vm € R.
m+1 m m-1 m+1 m m-—11-3

=m(m — 2) — 1 non se anulan 4 vez, é seguro que

G |m+ 1 m| _

1—m+1e|m 1|—

rankA > 2 vm € Re que [rank4 = 2 © det4 = 0].

m+1 m 1
detAd = 0 1 m-2
m+1 m m-—1
=m+1D(m-D+m(m-2)(m+1)—-(m+1)—m(m-2)(m+1)
=m+1)(m-1)-m+DH)=m+1)(m-1-1)=m+1)(m-2)=0
=me{-12}.
Discusion:
e Caso me€ R\ {—1,2}: rankA =rankA® = 3 = n.° de incdgnitas, polo que o sistema é
compatible determinado.
0 -1 11 0 -1 1 0
e Casom=—1:rankA=2e A" = (0 1 -3 —2).Aoser 1 -3 =-2|=-9+2+
0 -1 -21-3 -1 -2 -3
4 4+ 3 =0, tense que rankA* = 2 = rank 4 < 3 = n.° de incognitas, polo que o sistema é
compatible indeterminado.
3 2 11 0 2 1 0
. Casom=2:rankA=2eA*=(0 1 0 —2).Aoser 1 0 —-2|=—4+34+4=3=+
3 2 11-3 2 1 -3

0, tense que rank A* =3 > rank 4, situacién na que o sistema é incompatible.
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MATEMATICAS II

3.

3.a) f(x) = x2, f'(x) = 2x.
A ecuacion da recta tanxente 4 grificade fenx =2¢éy—f(2) = f'(2)(x — 2), é dicir, y — 4 =
4(x — 2) ou, equivalentemente,

y =4x — 4.
Cortedarectacoeixe X:4x —4 =0 x = 1.
Ao ter lonxitude 2 o cateto que esta sobre o eixe X, os vértices do tridangulo son A(1,0), B(3,0) e
C(3,8).
A situacion é a do debuxo seguinte:

101

=3 . TR —
A0 4 283 34
1 se x<1

3.b) Hai que achar a e b que fagan que a funcién f(x) = {axz Ly se ms 1’ sexa derivable.

Basta facer o estudoenx = 1.
Para ser derivable, a funcion debe ser continua, polo que os limites laterais lim_ f(x) e lim_f(x)
x—1" x—1

tefien que existir e valer f(1). Agora observemos que, por unha banda, f(1) = linll f(x)=1e,
x—1~
pola outra, lin'11+f(x) = lin}r(ax2 + bx) =a + b. En consecuencia, tenqueserb =1 —a.
X— X—

1 se x<1,
f(x)_{ax2+(1—a)x se x>1,

, _ 0 se x <1,
f(x)_{Zaerl—a se x>1,

lim f'(x) =0,

x—1"
lim f'(x) = lim RQax+1—-—a)=2a+1—-a=a+1,
x—1+ x—1t

e polo tanto f é derivable se, e sé se, a = —1 (para que lirrll )= lirr11+f’(x)) eb=1—-a=2.
x—1" X—
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4.

4.a) Facendo o cambio z = x? + 1 (co cal dz = 2x dx) vese que
3

72 2
ij\/x2+1dx=f\/§dz=?+C=§ (x2+1)3 +C.
2

4.b) Facendo o cambio z = cos x (co cal dz = —sinx dx) vese que

f(sin x) sin(cosx)dx = — f sinz dz = cosz + C = cos(cos x) + C.

4.c) Integrando por partes coas eleccidns
u=x? du = 2x dx
dv = sinx dx V= —CoSX
chégase a

fxz sinx dx = —xzcosx+2fxcosx dx.

Aplicando partes de novo coas eleccidns
uU=x du = dx
dv = cosx dx v =sinx
tense finalmente que

fxz sinx dx = —x? cosx+2(xsinx—fsinx dx) =—x%cosx+ 2xsinx + 2cosx + C.

4.d)
1 A B A(x—-2)+B(x—1) (A+B)x—24A-B
(x—l)(x—Z)_x—1+x—2_ x—-Dx-2)  (x-Dkx-2)

Tense que cumprir que (A + B)x — 24 — B = 1, polo que A e B son a solucion do sistema
{ A+ B =0,

—2A—B =1.
Sumando as duas ecuacions vese que

—-A=1=>A=-1,

conque
B=—-4A=
Asi pois,
1 -1 1
= + -
(F—1Ljx—2) xH—1l T—2
co cal
J 1 d —f(—l s )d -1+ —2]+Cc =2 ¢
CEENCE) il AVEE R S B TIETRES
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~ X ;. G o x+1 +2 zZ+3
5. a) Obtefia a ecuacion implicita ou xeral do plano m que contén 4 recta ey = 22— — e pasa

2
polo punto P(0,1,0).
b) Calcule o punto simétrico de P(11, —14,13) con respecto ao planom:3x — 8y + 7z + 8 = 0.

. . , +1 +3
5.a) Ecuacion implicita do plano m que contén a r:% =—= ZT e pasa por P(0,1,0):

Q(—1,—2,—3) é un punto de r. O plano pedido pasa por P(0,1,0) e é paralelo ao vector director
der, c?r(3,2,1), e ao vector @(1,3,3), polo que a sua ecuacion implicita é

x y—1 z
T |3 2 1| = 0.
1 3 3
x y—1 z
3 2 1ll=6x+y—-1+9z—-2z—-34-9(y—1) =3x -8y + 7z +8.
1 3 3

m:3x—8y+7z+8=0.

5.b) Punto simétrico de P(11,—14,13) con respectoam:3x —8y+7z+ 8 = 0.

e Ecuacidns paramétricas da recta r que pasa por P(11,—14,13) e é perpendicular a :

x =11+ 34,
d, =1,;(3,-8,7),cocalr:{y =—-14—-81, 1€
z=13+74,

e Cortederconm:
3(11+34) —8(—-14—-81)+7(13+74) +8=33+94+ 112 + 644+ 91 + 494 + 8
=1221+ 244 =0 1 = -2.
Logo o punto de corte é Q(11 — 6,—14 + 16,13 — 14) = Q(5,2,—1).
e Punto simétrico pedido: se chamamos P'(x’,y’, z") ao punto,

11+ x'

> =5ell+x' =10 x' = -1,
14 +y'
——=2e-l+y =4y =18
13+ 7

2 =—-1o13+z' =-2oz =-15.

Tense logo P'(—1,18,—15).
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6. Posicion relativa de 1/':x—1r1 = yT_l = ge max +4v+3az+ 2 =0enfuncibndek e a:

Jr(l, k,3) é vector director de r, e 71, (a, 4,3a) é normal a 7.
d, -7, = a+ 4k +9a = 10a + 4k = 2(5a + 2k).

Se 5a + 2k = 0, entdén c?r e 1, son perpendiculares, conque nese caso ou benr c 1, ou benr ||
(entendendo que r N = @). Supofiamos 5a + 2k = 0 e tomemos P(—1,1,0), que é un punto de
r.Eclaroquer c mse,esdse, P € m.

PeEme —a+4+2=0<a=0=6.

Conclusién:

oSea=6ek:_TS“ % —15, rcm.

o Seba+2k=0ea+6,r|n
e Se 5a+ 2k # 0, r e  cértanse nun punto.

Se é posible, diga cando r é perpendicular a i:

Obsérvese que

5 1 k 3
drllnn(:)azzz—@akzél,

polo que r é perpendicular a T se, e sé se, ak = 4.
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7.

7.a) N = “ser novela”, C = “ser clasico”. Sabese que P(N) = 0.7, P(C) = 0.4e P(N|C) = 0.6.

G c
N 40 x 0.6 = 24 46 70
N 16 14 30
40 60 100

Segundo a taboa de continxencia,

= = 0.
e

24
P(CIN) = = & 0.3429.

ALTERNATIVA para 7.b):

P(NNC)=P(N|C)P(C) =0.6 x0.4=0.24,
PINNC)=P(C)—P(NNC)=0.4—-0.24=0.16.
Por outra banda,

P(NNC) 024
P(CIN) = TTTRE ~ 0.3429.

7.b) X = “n.° de delitos que se resolven, de entre os 3”.
X - B(n,p),conn=3ep =0.2.Tenselogog=1—p =0.8.Pidese P(X >1) =1—-P(X = 0).

P(X =0) = (g) p%g3 = (0.8)3 = 0.512,

PX>1)=1-P(X=0)=1-0.512 = 0.488.
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8.
8.a) X = “n.° de preguntas acertadas, de entre as 60”.
X - B(n,p),conn =60ep = 0.25.Tense logog =1 —p = 0.75. Pidese P(X = 16).

np = 15, nq = 45, npq = 11.25, \/npq = 3.3541. Como np > 5 e nq > 5, X pode aproximarse
por X — N(15,3.3541).

_X-15
"~ 3.3541

- N(0,1).

Aplicando a correccion de Yates ou de medio punto,

P(X>16) ~ P(£ 2 155) =P zx22- 1
(X2 16)= —'_(—3.3541

~ 1-0.5596 = 0.4404.

) ~ P(Z >0.15) = 1 - P(Z < 0.15)

8.b) X —» N(25,2), conque Z = - N(0,1).

2 5
P(X<24)=P (Z < ) =P(Z<—-05)=P(Z>05)=1-P(Z<05)~1—0.6915

= 0.3085.

Por outra banda,

O.2128=P(25—a<X<25+a)=P(—%<Z<%)=P(Z<%)—P(ZS—g)

=p(z<%)—{1—P(Z<%)}=2P(Z<%)—1,

2P (z < %) = 1.2128,

de onde

P(z< %) — 0.6064,

2 <027
2~ T
a~ 0.54.
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